GEOMETRIA 1V (2017) Andrei Kiselev 30.11!

Osoita, ettd kolmio AABC on tasakylkinen, jos sen mediaanit AM, ja BMj ovat yhté
pitkat.

Olkoot pisteet X ja Y kolmion AABC sivuilla AB ja AC,

vastaavasti. Osoita, ettd jos kolmion painopiste G on C
janalla XY, niin Y
G
BX CY
—+—=1.
XA YA A x B

Ohje. 2xMenelaus.

(Viviani)? Olkoon AABC tasasivuinen kolmio. Osoita, ettd summa PX, + PX, + PX,
on riippumaton kolmion sisdpisteen P valinnasta. Tassa PX, (vastaavasti, PX,, PX )
on normaali sivulle BC (vastaavasti, AC, AB).

Olkoot kolmion sivujen pituudet a, b, ¢ ja niihin saapuvien mediaanien pituudet vas-
taavasti m,, my, m.. Osoita, ettd

3
Z(a+b+c)<ma+mb+mc<a+b+c.

Miten alaltaan suuri suorakulmio (¢ PQRS voidaan piirtaa
teraviakulmaisen kolmion AABC siséille, kun P,Q € AB ja S R
ReBC, S €AC?

A P Q B
C
Olkoot pisteet P ja Q kolmion AABC sivuilla AC ja BC,
vastaavasti. Osoita, ettd p Q
ala(APQC) PC QC
ala(AABC) AC BC A B

Etsi kolmion AABC sisapiste X, joka jakaa kolmion alan kolmeen yhtasuureen osaan,
eli kolmioiden AXAB, AXBC ja AXAC alat ovat yhtasuuret. Onko piste X yksika-
sitteisesti aina olemassa?
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