
GEOMETRIA IV (2017) Andrei Kiselev 30.111

1 Osoita, että kolmio△ABC on tasakylkinen, jos sen mediaanit AMA ja BMB ovat yhtä

pitkät.

2 Olkoot pisteet X ja Y kolmion△ABC sivuilla AB ja AC ,

vastaavasti. Osoita, että jos kolmion painopiste G on

janalla X Y , niin
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3 (Viviani)2 Olkoon△ABC tasasivuinen kolmio. Osoita, että summa PXa+ PX b+ PX c

on riippumaton kolmion sisäpisteen P valinnasta. Tässä PXa (vastaavasti, PX b, PX c)

on normaali sivulle BC (vastaavasti, AC , AB).

4 Olkoot kolmion sivujen pituudet a, b, c ja niihin saapuvien mediaanien pituudet vas-

taavasti ma, mb, mc. Osoita, että

3

4
(a+ b+ c) < ma +mb +mc < a+ b+ c.

5 Miten alaltaan suuri suorakulmio ◊PQRS voidaan piirtää

teräväkulmaisen kolmion △ABC sisälle, kun P,Q ∈ AB ja

R ∈ BC , S ∈ AC?
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6 Olkoot pisteet P ja Q kolmion△ABC sivuilla AC ja BC ,

vastaavasti. Osoita, että
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7 Etsi kolmion△ABC sisäpiste X , joka jakaa kolmion alan kolmeen yhtäsuureen osaan,

eli kolmioiden △XAB, △X BC ja △XAC alat ovat yhtäsuuret. Onko piste X yksikä-

sitteisesti aina olemassa?
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