PUOLIRYHMAT Dem.V 13.4. 2017

Olkoot p ja & joukon X kommutoivia ekvivalenssirelaatioita: po6 = dop. Osoita,
ettd p o 6 on pienin ekvivalenssirelaatio, joka sisdltdd molemmat relaatiot p ja 6.
(Niinpé 2 on pienin ekvivalenssirelaatio, jolle Z U% C 2.)

Izl Osoita, ettd kommutatiivisessa puoliryhméssi Son £ =% = ¢ = 9.

Olkoon S supistuva puoliryhma, jossa ei ole ykkosalkiota. Todista, ettd kaikilla
x,yeSon,yeS: xy#x jaxy#y,ja, ettda ¥ ==9 = =1.

Oletetaan, ettd xy € R, N L, joillain x, y € S. Osoita, ettd H,H, = H,,.

Tarkastellaan puoliryhmaéa Ty, missd X on déarellinen. Esimerkissa 4.1 osoitettiin,
ettd a2 < a(X) = B(X). Todista

(a) a¥2p < ker(a)=ker(f).

(b) a2p < la(X)| = |BCX)].

(c) £=9.

(d) a#f <= a(X)=p(X) ja ker(a) =ker(p).

(Tassid ker(a) = {(x,y) | a(x) = a(y)} kuten homomorfismeille).

Olkoon S puoliryhmi ja e € Eg sen idempotentti. Osoita, ettd L,R, = D,, missa
siis L,LR, ={xy|x<L,, y €R,}.



