Analyysi I (sivuaineopiskelijoille)
Demonstraatio 10, 24.11.2017

1. Méaritelladn kahden muuttujan funktio seuraavasti:
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Selvita lahestyvitko funktion arvot jotain lukua, kun (z,y) ldhestyy origoa
pitkin suoria y = kx (k € R) tai pitkin suoraa = = 0. Selvitd lisdksi miten
funktion arvot kiyttdytyvit kun (z,y) lihestyy origoa pitkin paraabelia y =
kx? (k € R). Mité voidaan havaintojen perusteella sanoa raja-arvosta
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5. Olkoon = > 0. Selvitd %\/5 derivaatan médritelmaén perustuen laskemalla
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6. Médritelladin funktio f seuraavasti:

| 2z, josx #1,
f(a:)—{ 2, josx=1.

ja médritetdin derivaattafunktio seuraavasti:

if(w) B %2x =2, joszx #1 (1. asteen polynomi),
Tl £2=0, josaz=1 (vakio).

Tuliko derivaattafunktio mééritettyd oikein? Jos ei, mikd meni vadrin? Ohje:
hahmottele funktion f kuvaaja ja selviti olisiko f:lle yksinkertaisempaa esity-
sasua.

7. Demotehtavin VIII/14 mukaan funktio f(z) = z sin % voidaan méaéritelld myos
origossa jatkuvaksi jos asetetaan f(0) = 0. Missé néin saatu funktio on deri-
voituva? M&aritd derivaattafunktio sielld missé se on olemassa.

8. Olkoon f(x) = z? sin% kun z # 0. Laajenna f pisteeseen x = 0 siten etti siitd
tulee jatkuva. M&&rita tdmén jalkeen f’(x) kaikkialla missd se on olemassa.



