Analyysi I (sivuaineopiskelijoille)
Demonstraatio 13, 15.12.2017

1. Olkoon
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parametriesitys, jossa t € R. Hahmottele kiyrdd nidkyviin ja osoita, ettd piste
(%, %) kuuluu kdyralle. Etsi tdhén pisteeseen asetetun tangentin yhtéls.

2. Olkoon A = {(2cost — cos2t,2sint —sin2t) | t € [0,27]} C R2. Osoita etti
sopivasti pisteen (v/2,v2 — 1) ympéristoon rajoittautumalla A:sta saadaan

derivoituva funktio f. Laske f'(v/2).
3. Arkhimedeen spiraalin napakoordinaattiesitys on r = £, missd ¢ € [0, 00).
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Osoita, ettd piste (z,y) = (g, %

piirretyn tangentin yhtalo.

) kuuluu kiyrille ja méaritd tdhén pisteeseen

4. Selitd miksi yht#lo e®InZ = z + L mésrittelee jossakin pisteen (e, %) ympé-
ristossd derivoituvan funktion f. Laske f'(e).

5. Esitéd lauseke derivaatalle %, kun y? = 22 + sin(xy).

6. Yhtilo 223 — 322y + 5y® = 9 midrittelee tasokdyrin. Onko tilld kiyrilld on
yksikésitteinen tangentti jokaisessa pisteessdin?

Ohje: Jos kiyrd médrittelee jonkin pisteensd ympéristossi derivoituvan funk-
tion y = f(z) tai z = g(y), voidaan tangentti asettaa yksikésitteisesti tallaiseen
pisteeseen.

7. Tarkista kuuluuko piste (2, 1) edellisen tehtdvin kiyrille ja maarita f/(2)



