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1.

. Selvitd mité arvoa

Selvitd alkeisgeometrian avulla mitd ovat tarkat arvot cos § ja sin 5. Vihje:

Piirrd yksikkdympyréin sisille tasasivuinen kolmio, jonka kanta on z-akselin
vali [0,1] ja huippukulma sijaitsee yksikkdympyralld kulman 0 ja 5 vélissa.

Hy6dynné huippukulmasta kohtisuoraan piirrettya janaa x-akselille.

. Etsi kaikki kulmat ¢ jotka toteuttavat yhtilén sint = %, kaikki kulmat ¢ jotka

toteuttavat yhtalon cost = —% sekd kaikki kulmat ¢ jotka toteuttavat yhtilon
tant = v/3. Vihje: Taulukkokirja, yksikkdympyri ja jaksollisuus.

Vs

. Etsi taulukkokirjasta sopiva kaava ja méaritd sen avulla arvo cos 4%, kun tun-

127
netaan sinin ja kosinin arvot kulmille  ja 7.

Olkoon t € (—%,0] ja z = tant. Esitd sint sellaisena x:n lausekkeena, jossa
esiintyy x:n rationaalifunktio ja yksi nelijuuri. Vihje: Kéyta tangentin mé&ari-

telmis, laske 22 ja hyodynni yhtdlod cos?t + sin?t = 1.

. Perustele oikeaksi lause, jonka mukaan raja-arvoja ei voi olla useampia. Vihje:

Tee vastaoletus, jonka mukaan olisi sekd lim f(z) = A ja lim f(z) = B ja
T—T0 T—T0

A # B. Merkitse e = d(A, B) ja oleta x valituksi niin 1&heltd pistettd zo, etté

d(f(z),A) < § sekd d(f(x),B) < §. Arvioi etdisyyttd d(A, B) kiyttdmalla

kolmioepéyhtilod, jossa kolmantena lukuna esiintyy f(z).
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. Selvitd mitd arvoa A f(x) = 3 lahestyy, kun z lahestyy lukua 3. Vihje:
x

Jaa osoittaja tekijoihin.

Osoita edellisen tehtidvin raja-arvo muodollisesti oikeaksi raja-arvon maéaritel-
médn nojautuen. Toisin sanoen, etsi sellainen luku J., ettd d(f(x),A) < e,
kunhan d(zx,3) < de

7W lahestyy, kun h lahestyy lukua 0. Vihje: Lavenna

sopivalla lausekkeella poistaaksesi juurilausekkeet osoittajasta.



